Priemtweelingen
Priemtweelingen vormen een prima fenomeen om onderzoek van priemgetallen een boost te geven.
Mogelijke onderzoeksopzet:

· Achterhalen welke priemgetallen er zijn tot en met 50. Dat kan bijvoorbeeld klassikaal of door aan groepjes een bepaald tiental toe te wijzen. Daarna wordt een beroemde aanpak (algoritme) geïntroduceerd, namelijk de zeef van Erathosthenes. Youtube levert tal van voorbeelden van deze zeef. De favoriet van speleon is een alternatieve, grappige Portugese (?) variant die didactisch uitgebuit kan worden.   
· Het woord ‘priemtweeling’ laten vallen en vanuit de gevonden priemgetallen nagaan wat dat woord zou kunnen inhouden. Zie kennislink voor meer informatie.
· De zes priemtweelingen samen (< 50), vormen nu onderzoeksmateriaal. Behalve het paar (3, 5) blijken ze gegroepeerd te zijn rond een zesvoud. Er zijn vast en zeker leerlingen die dat ontdekken. Heeft elk zesvoud een priemtweeling onder zijn hoede? Groeperen priemtweelingen in het gebied tussen 50 en 100 zich ook rond zesvouden? Is het verschijnsel te beredeneren?

· De jacht op priemtweelingen wordt uitgebreid. Zijn er tussen 100 en 200 meer of minder priemtweelingen dan tussen 0 en 100? Laat leerlingen een handige zoekstrategie bedenken voor het tweede honderdtal. Daarbij ligt het voor de hand om het zesvoudverschijnsel te benutten. Het blijkt dat alleen zesvouden die eindigen op 0, 2 of 8 kans maken om omringd te worden door een priemtweeling.  Bovendien kan het zoeken versneld worden met behulp van een tafeltabel met moeilijke producten. Die bestaan uit twee of drie priemfactoren groter dan 5 (dus: 7, 11, 13, enz.). Zie blz. 2 en 3. 
· Op weg naar de hamvraag: Hoe gaat het door met die priemtweelingen bij de volgende honderdtallen? Komt er steeds een portie bij van 7 of 8? Of sterven de priemtweelingen uit? Gebruik de klas nu als denkmachine en verdeel de vier volgende honderdtallen over groepjes leerlingen. Zie kennislink voor meer informatie.
Toegiften:

· Heeft elk zesvoud tenminste één priemgetal als buurgetal?
· De getallen 3, 5 en 7 vormen samen een priemdrieling. Zijn er nog meer priemdrielingen?
· Priemvierlingen bestaan ook maar een zoektocht op internet levert verschillende omschrijvingen op van dat fenomeen. Speleon hanteert de volgende omschrijving: als er binnen een tiental vier priemgetallen zijn, dan is er sprake van een priemvierling. De eerste is natuurlijk 2, 3, 5 en 7. Open de jacht op priemvierlingen.
Getallen kleiner dan 500 met twee priemdelers groter dan 5 (7, 11, 13, 17, 19, 23, enz.)

	×
	7
	11
	13
	17
	19
	23

	7
	49
	
	
	
	
	

	11
	77
	121
	
	
	
	

	13
	91
	143
	169
	
	
	

	17
	119
	187
	221
	289
	
	

	19
	133
	209
	247
	323
	361
	

	23
	161
	253
	299
	391
	437
	529

	29
	203
	319
	377
	493
	551
	667

	31
	217
	341
	403
	527
	589
	

	37
	259
	407
	481
	629
	703
	

	41
	287
	451
	533
	
	
	

	43
	301
	473
	559
	
	
	

	47
	329
	517
	611
	
	
	

	53
	371
	583
	
	
	
	

	59
	413
	649
	
	
	
	

	61
	427
	
	
	
	
	

	67
	469
	
	
	
	
	

	71
	497
	
	
	
	
	

	73
	511
	
	
	
	
	

	79
	553
	
	
	
	
	

	83
	581
	
	
	
	
	

	89
	623
	
	
	
	
	


De tabel bevat de producten van twee priemfactoren die in de paarse rij en kolom staan aangegeven.

In het getalgebied tot 500 zijn nog twee combinaties mogelijk van drie priemfactoren die moeilijk af te leiden zijn uit de bijbehorende producten. Het gaat om:
7×7×7 = 343   en  7×7×11 = 539.
Priemtweelingen

Inventarisatie van priemtweelingen gebeurt door de getallen die tegen zesvouden aanleunen te onderzoeken op deelbaarheid. Die getallen zijn oneven en dus alleen deelbaar door een oneven getal. Dat getal is in elk geval geen drievoud, waardoor 3, 9, 15, enz. als potentiële delers ook afvallen . En vijfvouden zijn makkelijk herkenbaar. Deelbaarheid spitst zich dus toe op de priemdelers 7, 11, 13, enz. 

 4:	  3 en 5


 6:	  5 en 7


12:	11 en 13


18:	17 en 19


24:	23 en 25


30:	29 en 31


36:	35 en 37


42:	41 en 43


48:	47 en 49


54:	53 en 55


60:	59 en 61


66:	65 en 67


72:	71 en 73


78:	77 en 79


84:	83 en 85


90:	90 en 91


96:	95 en 97








 4:	  3 en 5


 6:	  5 en 7


12:	11 en 13


18:	17 en 19


30:	29 en 31


42:	41 en 43


48:	47 en 49


60:	59 en 61


72:	71 en 73


78:	77 en 79


90:	90 en 91








102:	101 en 103


108:	107 en 109


120:	119 en 121


132:	131 en 133


138:	137 en 139


150:	149 en 151


162:	161 en 163


168:	167 en 169


180:	179 en 181


192:	191 en 193


198:	197 en 199








210:	209 en 211


222:	221 en 223


228:	227 en 229


240:	239 en 241


252:	251 en 253


258:	257 en 259


270:	269 en 271


282:	281 en 283


288:	287 en 289


300:	299 en 301








312:	311 en 313


318:	317 en 319


330:	329 en 331


342:	341 en 343


348:	347 en 349


360:	359 en 361


372:	371 en 373


378:	377 en 379


390:	389 en 391











402:	401 en 403


408:	407 en 409


420:	419 en 421


432:	431 en 433


438:	437 en 439


450:	449 en 451


462:	461 en 463


468:	467 en 469


480:	479 en 481


492:	491 en 493


498:	497 en 499








510:	509 en 511


522:	521 en 523


528:	527 en 529


540:	539 en 541


552:	551 en 553


558:	557 en 559


570:	569 en 571


582:	581 en 583


588:	587 en 589


600:	599 en 601
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